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«Movoun givar ] ardrLavon Tov viddel ] avOpoOmTivy Yoy,
oTav peTpael yopic va EEper Tmg peTpdery
Gottfried Leibniz

MoaOnpatikd kot povsikr|. Avo évvoleg mov moAlol ToTeHoLV OTL OeV £xoVV Kapia oyéomn petalhd
touc. Etvan opmg dvtog €t 1 ) mparypatikdOtnTa gtvon GAAN;

Ag Eextvnoovpe ylyvovtag Tov TpOTo e ToV 0moio 0 dvOpmmog avTiapPavetor Kot opilet Tig
000 TopaTave EVVOLES.

Movown glvar n éxvn TG opydvmong tTov NYwv OCTE Vo

onuovpynoovpe pioe obvvleorn, €va €pyo 10 omoio oTN

ocvvéyeln Bo pmopel vo ektedectel omd TOLG AEYOUEVOLS

povoikove. Me tov 6po gvvoeitar emiong Kot 10 GHVOAO MYV

a6 to onoio amaptileTon £V LOVGIKO KOUUATL

H povowkn og téyvy, £pyeton va KaADWEL TV avAyKn TOL avOp®OTOL Vo EKPPAGEL LLE TOVG XOVG,
TIC OKEYELG, TO GLVOLCON LT KO TIG YUYIKEG TOV KOTAGTACELC.

To MoOnpotikd ond tmv aAAn ivor n emotun mov peietd Bépata —, "N ﬁ
oV aPopohv TV mocsotnTa (apBpovg), T ooun (yemperpukd K\E i m <>w’y/ {w
GYNMOTA), TO Y®PO, TN UETAPOAN, TIG OYECELS OA®MV TV UETPN|CIUOV i . a\,‘ W‘ &2 ‘
OVTIKELEVOV TG TPAYHATIKOTNTAG Kot TNG pavtaciag pag. Eivon o =2 <>/ &\
AOYIKT] EMIOTAUN TOL TEPLYPAPEL TIG OYECELS HE TOMOLG N KO \ :

aAyOPIOLOVG KO EPELVA TNV AANDELD TOVS LE OTTOOEIKTIKY OLOOIKOGIN
Aoywov Pnudtov mov opilovrol og alopoto Kot Bempnuoto.

H Aoyum Aowmdv tov va cuoyeticovpe T V0 ALTEG PALVOUEVIKA avTiBeTEG £VVOoleg 16mG var punv
elvar ko 1060 Pavepn, OTwg ko ot pHeta&d Tovg oxécelc. a Kdvovpe Aowmdv o Tpootadeia vo
TIC GLVOEGOLLLE KOl VO AVOKOADWOUVUE TIC GYEGELS AVTEC,

O pvOudg kot o aprOpoi
H npd povowm mov éptioée 10 avBpomvo €idog, £dd kot 35.000 xpovia, NTov 6KkETog, amAog
pvOude.
Av16 vrootnpilovv ot avBpwmoAdyotl Tov LEAETNOAY TO OPYOLOTEPO
€UPNUO TV LOVGIKOV cLVNOEIDV TOL avOpdTOV, 00TA OO LOOVO
OV TOL XTLTOVGOV PLOUKE Y10 TIG TELETES TOVG.
Agv vmpye peAwdio pe v évvola mov onuepa Yvopilovpe.
Daiveror 0t1 0 KaBapodG pLOUOS CLVOEOTOV LE TOV YOPO, LE TNV
COUATIKT KIvN o™ KOTA TN O10pKELD TOV TEAETAV TOVC.
ZAUEPA CLVOVTIAUE OKOUN TOV GO0 OVTNG TNG TAPAOOONG GE
EVAva Opyava OGS AVTO TOV POIVETAL GTNV OUTAAVY] EIKOVOL.

O pvOubdS etvar To KOO GHVOPO, 1 KOV ApETNPI TNG LOVGIKNG Kot TV Madnuotikdv.
H npotapyn pobnpatikn évvota eivat o aptBpoc, o guoikog apBudc, to 1, 2, 3, 4, 5 k. A.x. [log
mopdystal OP®G 0 apludg cav vontik Asttovpyia; [apdystar péoa omd v apibunon, oniadn
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and v 100ypovn amoyyeMa AéEewv NG HOPONG: €va — Vo — Tpi — TEGOEPO K.AT
[Moapatnpodpue 6tL N apiBunon dev eivor titote meptocdTEPO 0md TV datrpnon evog pvopov,
€vog potipov.

H 0¢0om ¢ povowiyc otnv apyaio EALGOG.
Kavovtag pwo avadpoun oty apyoio EAAGOa,
SMGTAOVOLHE OTL 1] LOVGIKN KO TO, OO LLOTIKE
glvarl appnkta cvvdedepéva. H povoikn ntav pio
eEMOTNUN TEWaPYNUEVT QVOTNPA LOONUATIKA TOV
xepwotav aplBuntikéc oyfoelg, AOYoug Kot
avoroyiec.

H exnaidevon 1toov véov ompillotav o1
dwackaAio TG YA®ooag, ™G aplOunTikng, g
LLOVGIKNG KOl TNG COUOTIKNG AGKNGNG.

Oa mpémer va emonudvoope 0t oty Apyoaio EAAGSa o 0pog «uovoikny elxe mAoLGL0
TEPLEYOUEVO KOl OVOQPEPOTOV GE £va. €100C TEYVNG TOL NTOV GLVOLAGUOC AdYoL, LEA®ITOG Ko
kivnong. H aAAnAenidopacn g LOVOIKNG Kot TNG TOiNong NTov TG0 PeYIAN Kot 10060 {ovTovn
vy Toug EAANVEG, BOTE N E0MTEPIKT) CLVEVOGT TNG TEXVIS TOV MOV KO TNG TOINoNG amoTeAel
TNV OVGLOGTIKY] £VVOL0. TNG LOVGIKTG.

Movoikn appovia kor padnpatikd.

Ta MaBnupotikd 6o pmopovcav va Bewpnboldv éva epyodreio pe 10 0mOi0 TOGOTIKOTOIOVLE
Oleopa. ovopEVa, ONANON HEAETAUE Ta Qowvopeva ¢ mocsd. [a mapddetypo o ypdvog
(nétpnom, kOKA0G), 0 ywpog (I'ewpetpia). To eawvopevo, | pdAlov n aicOnom, g aKong Exet
Kol ovtd mocotikomomBel Ko polota €xel waitepa peletnOel n axovotikny aicOnon g
appoviag 0Vo MYNTIKOV epeBopdT®V, 1| ATAN TNG OpUOVIOC.

e H IMvOaydépera dmoyn.

H npdtn cvompotiky oAl cuyypoveg Kot KaBopioTiky Tpootadelo vaymyng ToV QoVOUEVOL
NG LOVCIKNG 6€ Mabnpatikéc oyéoelg yivetar amd tov [TuBaydpa.

Aéyeton 6TL T oTrypn| wov o ITvBayopag mepvovoe EEw
amd €vo Z1dNpovpyelo TOPATAHPNCE TOVG MYOLG TOV
TPOEPYOVTOV OO TO YTLTNUATO TOV GPULPIOV GTO
apovi. Exel, yio mpd™ @opd ovtidnebnke o6t ot
dlpopéc Tov Myov (awtd Tov SNUEPE OVOUALOVLUE
oLYVOTNTEG TOV NYOV) €EAPTAOVTIOL OO TOV OYKO T®V
cELPIOVY Kol Oyl amd T METAPOAN NG dvVAUNG TOL
OOKEITOL HECH OVTOV TAV® GTO TOAAOUEVO OUOVL.
A@o¥, Aoumdv, avEALGE Kol PETPNGE TPOGEKTIKA TIG
dwpopég dykov Kot PBépovg mov Ta GPLPLE AVTA
nmoapovciolayv HETAED TOVE, EMECTPEYE GTO OMITL TOL
EMYEPDOVTOS TAEOV VO TPOGOPUOCEL Ta 1010 Bapn oTO
dKpO TECCAPMOV TAVOUOLOTUTT®V YOPODV, GTNPLYLEVOV
ce (o otobepn ELAVN Pdom mov Agttovpyovoe MG
nyeto. ‘Enerra, ktondvrag avé 600 Tig xopdc, €ide 0TL

n X?PST] pe usya?mrrspn o, (58,(5,1)\/61)(1’6}10 ne = > “"\‘:'1\“‘” e
exeivn mov eiye ™ pkpotepn thom an’ OAeg, £dtve TO = =L ——
wwitepa EVYAPIOTO JACTN LA TNG OYOONC.

Avo Baockd epotipota amacyorlovy tovg [TuBaydpetovc:

a) ITéte dvo Nyot (VvOTEG) GLVIXOVV OPLOVIKA,
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B) Mow etvar n PabOTEPN Cution VTHE TS OPUOVIKNG CLVIYNONG.

'Hom elxe tebel pntd 10 TpofAnua g apuoviag. Ag do0uE OU®G OVOALTIKA TIG OPIOUNTIKES
avaloyieg mov Kataokevooe o [TuBaydpag.

Ta Bapn mov eiye tomobBetnoel o ITvbBayodpag MTav
wodvvape pe 12 xor 6 aplOuntikég povAdEC,
avtiotorya. Emopévoe, Ppiokoviav otnv avaloyio
2:1. Apéowg petd, cuvéEKpLVE TNV OPYLKY| YOPOY| TV
12 Bapadv pe o dAAn, n omoia PBprokdtav akpiPdg
Olmha og ekelvn tov 6, pe Taomn wodvvaun 8 Papav.
H véa avty cvviymon (12:8) dev frav GAAn and 1o
oOUe®VO  OdoTnUe. NG WEUMTNG WOV, OTNV
OMAOVGTELUEVT]  TNG  HOPON, avTioTOolel  oTov
aplOuntkd Adyo 3:2. Téhog, 10 moryvior TV
CUCYETICUAOV  Qaivetal Twwg £€KAglce  pe TNV
eCaxkpipmon Ot n yopd1 pe ™ pEYIOTN TAOM TOV 12
Bapav, cuvovaldpevn pe po dAAN tov 9 Bapov,
TP YOYE TO EMIONG COUPOVO SAGTNHA TNG TETAPTNG
(12:9, dnradn 4:3).

Ed®d Ba mpémer vo vroypappiotel to yeyovog 0Tt 10 Pactkd VTOAOYISTIKO €pYAAEi0 TNG ETOYNG
elvar ot axépatol kot To KAAGHOTA TOuG (pnTol), €Tol Ol epunveieg TOV EOVOUEVOV TTOV
peretovoay Ba Empene va 00000V pésa ota mhaicta g AptBpobewpiag TV pnTdv.

H oapuovia emPdiretar, Katd xdamowov tpdmo, amd tovg AGYOLS MOV TPOEPYOVTOL OO TNV
TETPOKTY ONAadN amo ta 2/3, 3/4, 2/4, 1/2 KA.

To a&oonueimto givar 6Tt ko ot KiwvéCor prhdsopotl g emoyng tov Kopgodkiov Bempodcav
TOVG pKpovg aptduove 1, 2, 3, 4 cav v ovcia ¢ teetdttoc. O Euler, to 1738 emyepei pia
véa eEnynon v v mwpoérevon g apuoviag. ‘Exovue, Aéer o Euler, éupvtn v tdon va
aohavopaote kavoroinon o6tav avakaAOTTOVE KAmowo Kavovikotnta 1 vopo. H arlodotepn,
dpa Kot 1 EDKOAGTEPA AVTIANTITT), KOVOVIKOTNTA glvan avTni 1 ontoia otnpileTon 6TOVG AOYOVS TV
amAcdv apBuov 1, 2, 3, 4. O Euler ovcwaotikd copgwvel pe v [MoBaydpeia dmoyn ko v
otmpilel og pio TePocOHTEPO PEAAICTIKY PAOT).

o XUyYpPOVES EPUNVELES TNG OppOViac.

H obyypovn gpunveia g appoviog ompileton og meptocodtepo chivieta Mabnuatikd epyoaieio
Ko otnpileton og pia dbepatikn cvvepyoasio tov Mabnuatikdv pe v Oovoik.

Av Ba énpene va opicovpe pio apetmpio yoo Tnv yvvnon g cLYYPOVNG EMGTHUNG vt Oa
Nrtav 1o 1564, to étog mov yevvnOnke o I'oAtlaioc. Ao TIC EMGTNUOVIKES TOV UEAETEG QTN TOL
£xe1 1010{TEPO EVOLAPEPOV Y10 TO OVTIKEIIEVO TTOV PEAETALE vl OL VOLOL TOV EKKPEUOVG.

O ToAaiog ota 18 ypovia Tov, KaOOC TopaTNPOLGE HEGH GTOV
KkaBedpkd vad g ITilag Tov ToAvEANLO Vo aumpeital Kol Glyd-oyd
VO UEWOVETOL TO TAATOC NG TOAAVIOONG &€V O YPOVOG TG
TaAdvtoong mapépeve 1010¢. H mapanépa pelétn tov govouévov
apYOTEPQ TOV OONYNGCE GTIV OVOKAALYT TMV VOU®OV TOL EKKPEUOVG
KOl TV KATOGKELT VOGS 0PYAVOL Y1l TNV LETPNOT TOV YPOVOV.

To onuovtkd eivar 6t o T'olAaiog éotpeye TV TPOGOY| TNG
EMIOTNUOVIKTG £PEVVAG GTY| LEAETT] TMOV TEPLOOTKADOV POLVOUEVMV.

Bpiokopoaote oto péca mepimov tov 17% advoe. H perétn tov malpikdv Kivicemv, 1diaitepo de
TOVL EKKPEROVG, 0OMyel ot dnuovpyior TS HOBNUATIKNG EVVOLOG TOV TEPLOIIKDOV QOLVOUEVMV
KO M EVO aVOTTOGGETOL 1) TPLY®VOUETPINL, WO10iTEPA OE Ol TPLYMVOUETPIKES GUVAPTY|GELC.
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[Switepn onuacio oty mopeior TPog TV EPUNVEIR TNG LOVGIKNG
appoviag amotehovv ot €pevveg Tov Zav Mratiot Zolép Dovpié
ot apyés tov 19°° cudva. O ®ovpié NTav padNUOTIKOS, PLGIKOG
Kol UMy ovikog.

Me Bdon tig épevveg Tov Dovpté, oaALL KOl GAA®V CNUOVTIKOV
LLOOMUOTIKOV Kol UKDV apyOTEPO, TPOEKLYE EVO TOAD YPNOLULO
GULUTEPAGLLAL.

Kdabe mep1odikd @avopevo, dpo kot pion LOLGIKN VOTO, UTOpPEl va
avolvbel oe amdovotepec PACIKEG GUVAPTIGELS, GCLUVOPTNCELS TOL
dudokovtal 6to AVKEW Kot ovOUALOVTOL TPIYOVOUETPIKES.

[o vo xoataAdfovpe T onuacicc TOL CLUTEPACUATOS OLTOVG 0C OOVUE T TOPOKAT®
ypapnuata: O 86pvPog g Bpoyns, Evag amdtopog kpoTog (Kepavvog), Kot Hio LOVGtKY voTta
TOPLOTAVOVTOL LLE TO TPIOL TOPAKAT® YPOPT LOLTAL.

A) B)

)

Agv yperdletor ToAD mpoomdbela vo KOTAAABOVIE TO0 YpAPN U avTioTolyEl 6 KAbe Evav amd

TOLG TPELG NXOVG TOV OVOPEPOLLLE.

Ag dovpE TOPO TO TPOCEKTIKA TO Ypaenuo ¢ votac, oniadn to I'). To ypaenuo avtd

mopdyetal omd pio voto mov mpogpyetal omd Eva AGOVTO. ZOpewva pe Tov Dovplé To ypaenuo

avtd pmopel vo avoivbel e GAleg amiovotepeg KOUTOAES TOL ovopdloviol appovikés. Ag

oV UE TEPIGGOTEPO AVAAVTIKA TNV OVAALGT LOG VOTOAG GE APLLOVIKEG.
2y duthovn €KOVoL £YOVLE TV TOPAGTOOT oG VOTOG Omd €val
eAdovto. H mopdotaon avt avardetor oe 3 apuovikég kabe pia
070 TIG OTOIEG TPOEPYETAL OO TNV TPMT, TNV PUGIKY] OPLOVIKT).
To onuavtikd givor OTL 1 deVTEPN KOl 1] TPITN OPUOVIKT EXOVV
CLYVOTNTESG OV £1val TOALOTAACLL THG CLYVOTNTOG TG TPMTNG,
onAaon &xovv oyxéon 1:2:3.
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[Mopatnpodpe 611 vota avorvetal oe 3 pdvo KopmdAeg (AprOVIKEG) Kol avTds iomg elvar kot o
AOYOG TOL 0 YOG TOL PAAOVLTOV Elval ATAOGS.

Ag dobpe tpa oG eEnyeitarl n aicOnon g appovio 0tav akodue dVO VOTEG Vo, KOVYOVTOL
oLYXpOvVmG. Otav ot appovikég e piog voTog Kot ot opUOVIKES TNG OAANG VOTOG CUUTITTOVY GE
TOAMEG TEPTTOGCES TOTE Ol 0V0 voteg dtvouv v aicOnon g apuovias. Oco Ayodtepo
GUUTITTOVV 01 APUOVIKEG TOVG TOGO TEPIGGOTEPO AVEAVEL TO aicOnua TG ducappoviog.

H appovio eivor 1edkd 10 KOO YOPOKTNPIGTIKO TNG MOLGIKNG pe To padnpotucd. Omnog
akpPog o apBpdg TpokdmTEL 0d T Sy avtiBéTmv, £T61 Ko EKEivn cuvevmvel Ta avtifeTa,
1 LOVGIKT KOl TO LolOMLLOTIKA.
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