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Τάξη: Α΄ Ασκήσεις Γεωμετρίας 
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που ισχύει αφού Μ εσωτερικό σημείο του ΑΒ. 
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.Τα τρίγωνα ,  είναι ίσα 

(γιατί;), οπότε  και .

Οριζόντια 
3.

4.

6.

7.

9.

Κάθετα  
1.

2.

5.

6.

8.
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Τάξη: Β΄ Ασκήσεις Τριγωνομετρίας 

 
 Περικλής Παντούλας - Βασίλης Κουγιουμτσιάδης
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, Z  

Σημείωση: Το -κ το γράψαμε κ (γιατί;) 

Z

 

Άρα οι γωνίες  και  είναι συμπληρωματικές

 

Θέτουμε  και  οπότε έχουμε:  

 και 
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Άρα έχουμε: 

 

, R,

 

 

 

 

 

 

 

Z …

 ,  Z  

Όμως , οπότε  

 .

 . Για 

 

. Για 

Άρα, 

η θερμοκρασία είναι ακριβώς  στις 19.00 

(δηλαδή στις 7 το απόγευμα) και στις 11.00 (δηλαδή 

στις 11 το πρωί) 
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Τάξη: Β΄ Ασκήσεις Γεωμετρίας 

Δίνεται τρίγωνο  και η διχοτόμος του . 
Η παράλληλη από το Δ προς την  τέμνει την 

 στο Ζ και η παράλληλη από το Δ προς την 
 τέμνει την  στο Ε. Αν  και 

,  
α) να βρείτε την περίμετρο Π του τετραπλεύρου

. 
β) Αν , να υπολογίσετε το μήκος της 
πλευράς . Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και 

έστω Λ το μέσο της ΔΓ. Η κάθετη από το Λ προς 

τη ΒΔ, τέμνει τη ΒΔ στο σημείο Ν. Αν   

και , να υπολογίσετε το μήκος του . 

Δίνεται ημικύκλιο C1 κέντρου Α, ακτίνας  
και διαμέτρου . Εσωτερικά του C1 γράφουμε 
ημικύκλιο C2 κέντρου Δ και διαμέτρου ΑΓ. Από 
το Β φέρνουμε εφαπτομένη (ε) προς το ημικύκλιο 
C2 και έστω Ε το σημείο επαφής με το C2 και Η 
το σημείο τομής της (ε) με το C1. Οι ευθείες ΓΗ 
και ΑΕ τέμνονται στο σημείο Θ. Εσωτερικά της 
ΒΓ θεωρούμε σημείο Ι τέτοιο ώστε .  Οι 
ευθείες ΙΗ και ΔΕ τέμνονται στο σημείο Κ. 
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Δείξτε ότι το ΘΕΚΗ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται ένα τετράπλευρο 
 εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο, ρ) διαμέτρου 

ΒΓ και ακτίνας . Αν Κ είναι το 
σημείο τομής των διαγωνίων του ΑΒΓΔ και 

, , να βρείτε τα μήκη των 
πλευρών του ΑΒΓΔ. 
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Τάξη: Β΄ Από τα διανύσματα μέχρι την ευθεία 

,

,

,
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, ,

 

    (4) 

Τότε έχουμε: 

 

, ,

,

( )

 

.  

Αν  τότε   δηλαδή 
  (1)  και 

 δηλαδή 

  (2)  

 Αν  τότε  
 Αν  τότε από την (1) προκύπτει ότι  

 και αντικαθιστώντας στην (2) 

έχουμε  ή οπότε  
 ή  
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1η περίπτωση: . Τότε: 

 

. Άρα   

 

.  Άρα   

Έστω  σημείο της γραμμής στην οποία 
κινείται το Γ. Τότε  και , με 

. Οπότε  και  
δηλαδή . Όμως έχουμε: 

 και  
Επομένως το σημείο Γ κινείται στο ευθύγραμμο 
τμήμα με άκρα τα σημεία  και . 

 

 
2η περίπτωση: . Τότε: 

 

. Άρα   

 

. Άρα   

Έστω  σημείο της γραμμής στην οποία 
κινείται το Δ. Τότε  και , με 

. Οπότε  και  
δηλαδή . Όμως έχουμε: 

 και  
Επομένως το σημείο Δ κινείται στο ευθύγραμμο 
τμήμα με άκρα τα σημεία  και . 

 
https://www.geogebra.org/classic/cyay2jk8 

 
ii) Έχουμε: 

 

Άρα ,  

 
Για , έχουμε που είναι η ελάχιστη τιμή 
του. Τότε  και . 
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Τάξη: Γ΄ Ασκήσεις Ανάλυσης 

 Ανδρέας Πάτσης

,  

R: ,  
 

lim

 

 

 

:
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και  και  δηλαδή αν 
και μόνο αν .
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.lim
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Ακόμα   και  κοντά 

στο , άρα , οπότε  

 

 

Έφυγαν από κοντά μας 

† Γιώργος Αποστολόπουλος  
Η EME αποχαιρετά τον Γιώργο Αποστολόπουλο 

Στις 23/6/2025 απεβίωσε ο εκλεκτός μαθηματικός 
Γιώργος Αποστολόπουλος. Γεννήθηκε το 1949 και 
υπηρέτησε ως μαθηματικός στη Δημόσια Εκπαίδευση 
στο Μεσολόγγι. Δραστήριο μέλος της Ε.Μ.Ε., είχε 
βαθιές γνώσεις για τα διαγωνιστικά Μαθηματικά, 
συμμετείχε στις επιτροπές της Ε.Μ.Ε. για τους 
διαγωνισμούς, ως συνοδός των ολυμπιακών ομάδων 
και ως διδάσκων επί σειρά ετών στα θερινά σχολεία 
της Ε.Μ.Ε. Ήταν σπουδαίος λύτης διαγωνιστικών 
προβλημάτων, δημιουργός σχετικών προβλημάτων 
και συνεργάτης ρουμάνικων μαθηματικών 
περιοδικών, δημιουργός και λύτης προβλημάτων στο 
καναδικό περιοδικό Crux και στα περιοδικά 
American Mathematical Monthly, Mathematics 
Magazine, College Mathematics Journal κ.α. Το 2015 
οι εκδόσεις «Σύγχρονη εκδοτική» εξέδωσαν το βιβλίο 
του με τον τίτλο «Τhe Beauty of Proving». Είχε 
συνεργαστεί με τον Ρουμάνο μαθηματικό Daniel 
Sitaru και είχε εκδώσει βιβλία μαζί του.  
Το Δ.Σ. της Ε.Μ.Ε. εκφράζει στα μέλη της 
οικογένειας του τα θερμά του συλλυπητήρια  

† Αγγελική Βλάχου 
Η EME αποχαιρετά την Αγγελική Βλάχου 

Η Ελληνική Μαθηματική Εταιρεία εκφράζει τη 
βαθύτατη θλίψη της για τον ξαφνικό και αναπάντεχο 
θάνατο, στις αρχές Αυγούστου 2025, της αγαπημένης 
συναδέλφου Αγγελικής Βλάχου, μαθηματικού στο 2ο 
Πρότυπο Γυμνάσιο Αθηνών. Η Αγγελική Βλάχου 
υπήρξε μια σπουδαία επιστήμονας και παιδαγωγός, 
με πολυετή προσφορά στην Ε.Μ.Ε. και ιδιαίτερα στον 
τομέα των μαθηματικών διαγωνισμών. Διετέλεσε 
αρχηγός και συνοδός εθνικών μαθητικών ομάδων σε 
διεθνείς διαγωνισμούς, προσφέροντας με τον χρόνο και 
τη γνώση της για την προετοιμασία των μαθητών. 
Παράλληλα, συμμετείχε ενεργά σε μαθήματα, 
σεμινάρια και δράσεις της Ε.Μ.Ε., εμπνέοντας 
εκατοντάδες νέους ανθρώπους να αγαπήσουν τα 
Μαθηματικά. Το συγγραφικό της έργο στην Ελληνική 
Μαθηματική Εταιρεία αποτελεί πολύτιμη 
παρακαταθήκη για τη μαθηματική εκπαίδευση και τους 
διαγωνισμούς. Η διδασκαλία της, η συνέπειά της και 
το ήθος της άφησαν ανεξίτηλο αποτύπωμα στη 
μαθηματική κοινότητα. Η απώλειά της μας 
συγκλονίζει όλους και αφήνει δυσαναπλήρωτο κενό, 
τόσο στους μαθητές και τους συναδέλφους της, όσο και 
στην ευρύτερη οικογένεια της Ε.Μ.Ε. Το Διοικητικό 
Συμβούλιο της Ελληνικής Μαθηματικής Εταιρείας 
εκφράζει τα θερμά του συλλυπητήρια στην οικογένεια 
και τους οικείους της. Η μνήμη της θα παραμείνει 
αιώνια ζωντανή μέσα από το έργο, την προσφορά και 
την αγάπη της για τα Μαθηματικά. 
Το Διοικητικό Συμβούλιο της ΕΜΕ εκφράζει τα 
θερμά του συλλυπητήρια στην οικογένειά της. 
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Το Βήμα του Ευκλείδη 
 

Ταυτότητα του Eüler 
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