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ΕΠΙΤΡΟΠΗ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΩΝ 

86ος ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΟΣ ΜΑΘΗΤΙΚΟΣ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ 
ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ “Ο ΕΥΚΛΕΙΔΗΣ” 

17 Ιανουαρίου 2026 

Β΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ  

Πρόβλημα  1 
Να υπολογίσετε τις αριθμητικές παραστάσεις 

Α = [(−3)ଷ + 27 − (−5)ଷ + 10ଶ] ∙ (3ଶ − 2ଶ), Β =
9 ∙ (−5ଷ + 10ଶ)ସ

(2ଷ − 3)ଶ
 , 

και να γράψετε τον αριθμό  
୹

୺
   ως δύναμη με βάση το 5. 

Πρόβλημα  2 
Να προσδιορίσετε όλες τις τιμές του θετικού ακέραιου 𝛼, με 1 ≤ 𝛼 ≤ 40, για τις οποίες 
το άθροισμα 

𝛭𝛫𝛥{𝛼, 20} + 𝛭𝛫𝛥{𝛼, 40}     

(α)  λαμβάνει τη μικρότερη δυνατή τιμή του, 
(β)  λαμβάνει τη μεγαλύτερη δυνατή τιμή του. 

Σημείωση.  Με Μ𝛫𝛥{𝛼, 𝛽} 𝜎𝜐𝜇𝛽𝜊𝜆ί𝜁𝜊𝜐𝜇𝜀 𝜏𝜊 𝜇έ𝛾𝜄𝜎𝜏𝜊 𝜅𝜊𝜄𝜈ό 𝛿𝜄𝛼𝜄𝜌έ𝜏𝜂 των 
𝜏𝜔𝜈 𝛼𝜅έ𝜌𝛼𝜄𝜔𝜈 𝛼, 𝛽. 

Πρόβλημα 3 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία  Γ෠ =

60ఖ . Το σημείο Δ της πλευράς ΒΓ είναι τέτοιο ώστε η ΑΔ 

να είναι διχοτόμος της γωνίας Α෡ = 2𝜔  και  ΑΒ = ΑΔ. Για 

το σημείο Ε της πλευράς ΑΓ ισχύει ότι: ΑΕ = ΑΒ. Η ευθεία 

ΑΔ τέμνει την ευθεία ΒΕ στο σημείο Ζ. 

(α) Να αποδείξετε ότι: ΒΖ = ΖΕ. 

(β) Να βρείτε το μέτρο της γωνίας  ΓΒ෡Ε.  

Σημείωση. Να κάνετε το δικό σας σχήμα στο γραπτό σας. 

 
Πρόβλημα  4 

Δίνονται οι θετικοί ακέραιοι 

𝛢 = 𝛼𝛽𝛾തതതതത = 100𝛼 + 10𝛽 + 𝛾  και  𝛣 = 𝛽𝛾തതതത = 10𝛽 + 𝛾, 

με  𝛼 ≠ 0, 𝛽 ≠ 0, 𝛾 ψηφία.  Αν ισχύει 𝛢 − 3𝛣 = 542, να προσδιορίσετε όλες τις δυνατές 

τιμές του αριθμού Α. 

Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                      Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες     
Καλή επιτυχία! 
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17 Ιανουαρίου 2026 

Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

Πρόβλημα 1 
Αν 𝑎 + 4𝑏 = 5 , να βρείτε την τιμή της παράστασης 

Α = (3𝑎 + 12𝑏)ଷ − (5𝑎 + 20𝑏)ଶ + ቈ15 ∙ ൬−
5

4
൰

ିଶ

቉ : ൬−
5

2
൰

ିସ

  

και να τη γράψετε ως δύναμη με βάση το 5. 

Πρόβλημα 2 

Να προσδιορίσετε την ελάχιστη δυνατή τιμή του θετικού ακέραιου 𝜈 για την οποία ο 

αριθμός  Α = 2178 ∙ 𝜈  ισούται  με  το  τετράγωνο  θετικού  ακέραιου  και  ο  αριθμός 

Β = 810 ∙ 𝜈  ισούται με τον κύβο θετικού ακέραιου. 

Πρόβλημα 3 

Στο διπλανό σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία  

ΑΓ෠Β = 60ఖ . Το σημείο Δ της πλευράς ΒΓ είναι τέτοιο 

ώστε η ΑΔ να είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΑ෡Γ = 2𝜔  

και  ΑΒ = ΑΔ. 

Για το σημείο Ε της ευθείας ΑΔ ισχύει ότι: ΑΕ = ΑΓ. 

Οι ευθείες ΑΒ και ΓΕ τέμνονται στο σημείο Ζ. 

(α) Να βρείτε το μέτρο των γωνιών  ΑΒ෡Γ  και  ΒΑ෡Γ  του 
τριγώνου ΑΒΓ. 
(β) Να αποδείξετε ότι: ΓΔ = ΓΕ. 
(γ) Να βρείτε το μέτρο της γωνίας  ΑΖ෠Γ . 
Σημείωση. Να κάνετε το δικό σας σχήμα στο γραπτό 
σας. 
 

 

Πρόβλημα 4 

Δίνονται οι θετικοί ακέραιοι 

𝛢 = 𝛼𝛽𝛾𝛿തതതതതതത = 1000𝛼 + 100𝛽 + 10𝛾 + 𝛿  και  𝛣 = 𝛽𝛾𝛿തതതതത = 100𝛽 + 10𝛾 + 𝛿, 

με  𝛼 ≠ 0, 𝛽 ≠ 0, 𝛾, 𝛿 ψηφία.  Αν ισχύει 𝛢 − 5𝛣 = 1260, να προσδιορίσετε όλες τις 

δυνατές τιμές του αριθμού Α. 

Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                      Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες     
Καλή επιτυχία 
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Α΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Πρόβλημα 1 
Να αποδείξετε ότι υπάρχουν άπειρες πεντάδες διαδοχικών θετικών ακεραίων των 
οποίων το άθροισμα είναι τέλειο τετράγωνο ακεραίου. 

Πρόβλημα 2 
Οι αριθμοί 𝛼, 𝛽 είναι θετικοί ακέραιοι τέτοιοι ώστε 0 < 𝛼 < 𝛽. Να βρεθούν όλες οι 
δυνατές εξισώσεις δευτέρου βαθμού με άγνωστο το 𝑥,  οι οποίες έχουν ρίζες 

𝜌ଵ = 𝛼ଶ + 𝛼𝛽,  𝜌ଶ = 𝛼𝛽 + 𝛽ଶ, 

των οποίων το γινόμενο  𝜌ଵ𝜌ଶ είναι ίσο με το οκταπλάσιο του αθροίσματος 𝜌ଵ + 𝜌ଶ. 

Πρόβλημα 3 

Να εξετάσετε αν μπορούμε να διαμερίσουμε τα στοιχεία του συνόλου Α =
{1, 2, 3, … ,30} σε δέκα υποσύνολα με τρία στοιχεία το καθένα, που να είναι τέτοια ώστε 

ένα στοιχείο τους  να ισούται με το άθροισμα των δύο άλλων. 

Σημείωση. Στη διαμέριση του συνόλου Α πρέπει να χρησιμοποιηθούν όλα τα στοιχεία 
του  μία φορά το καθένα. 

Πρόβλημα 4 
 Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ πλευράς 𝛼. Έστω Ε το μέσο της πλευράς ΓΔ. Η κάθετη ευθεία  

από την κορυφή Δ προς την ευθεία ΑΕ την τέμνει στο σημείο Ζ και τέμνει επίσης την 

διαγώνιο ΑΓ στο σημείο Η και την πλευρά ΒΓ στο σημείο Θ. Να αποδείξετε ότι: 

(α) ΑΕ = ΔΘ 

(β) ΔΕ෠Α = ΓΕ෠Η.   

(γ) Τα σημεία Β, Η και Ε είναι συνευθειακά. 

 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                      Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες     
Καλή επιτυχία 
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Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Πρόβλημα 1  

  Δίνεται  οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ  και γωνία  ΑΓ෠Β = 60ட. Το σημείο Δ ανήκει    

  στην πλευρά   ΒΓ  και  είναι τέτοιο ώστε η ΑΔ να είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΑ෡Γ = 2𝜔   

  και  ΑΒ = ΑΔ.  Στην προέκταση  του  ευθυγράμμου  τμήματος  ΑΔ  προς το μέρος του Δ  

  παίρνουμε σημείο Ε έτσι ώστε  ΑΕ = ΑΓ.  Πάνω  στο ευθύγραμμο τμήμα ΑΕ παίρνουμε  

  σημείο Ι έτσι ώστε  ΕΙ = ΓΔ. Να αποδείξετε ότι: 
 (α) Το Ι είναι το σημείο τομής των διχοτόμων του τριγώνου ΑΒΓ. 
 (β) Το τρίγωνο ΒΙΕ είναι ισόπλευρο. 

 

Πρόβλημα 2 
Να προσδιορίσετε τα ζεύγη πραγματικών αριθμών (𝑥, 𝑦) που είναι λύσεις του 

συστήματος:   

|𝑥 − 3𝑦| = 2𝑥 + 𝑦 − 20 

|2𝑥 + 𝑦| = 2𝑥 + 5. 

Πρόβλημα 3 

Να εξετάσετε αν μπορούμε να διαμερίσουμε τα στοιχεία του συνόλου Α =
{1, 2, 3, … ,42} σε 14 υποσύνολα με τρία στοιχεία το καθένα,  που να είναι τέτοια ώστε 

ένα στοιχείο τους  να ισούται με το άθροισμα των δύο άλλων. 

Σημείωση. Στη διαμέριση του συνόλου Α πρέπει να χρησιμοποιηθούν όλα τα στοιχεία 
του μία φορά το καθένα. 

Πρόβλημα 4 

Δίνεται η εξίσωση 

𝑥ଶ − (𝛼 + 𝛽)ଷ𝑥 + 4𝛼𝛽(𝛼 + 𝛽) − 1 = 0, 

όπου  οι παράμετροι 𝛼, 𝛽  είναι θετικοί ακέραιοι. Να αποδείξετε ότι: 

(i)  Η εξίσωση έχει δύο άνισες ρίζες στο ℝ. 

(ii) Αν οι ρίζες της εξίσωσης είναι ρητοί αριθμοί, τότε 𝛼 = 𝛽. 

Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                      Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες     
Καλή επιτυχία 
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Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Πρόβλημα 1.   
Να προσδιορίσετε όλες τις τριάδες πραγματικών αριθμών  (𝑥, 𝑦, 𝑧) που ικανοποιούν 
και τις τρεις εξισώσεις: 

12𝑥ଶ

4 + 9𝑥ଶ
= 𝑦,   

12𝑦ଶ

4 + 9𝑦ଶ
= 𝑧,   

12𝑧ଶ

4 + 9𝑧ଶ
= 𝑥. 

Πρόβλημα 2 

Να εξετάσετε αν μπορούμε να διαμερίσουμε τα στοιχεία του συνόλου Α =

{1, 2, 3, … ,2025} σε 405 υποσύνολα με πέντε στοιχεία το καθένα,  που να είναι τέτοια 

ώστε ένα στοιχείο τους  να ισούται με το άθροισμα των τεσσάρων άλλων. 

Σημείωση. Στη διαμέριση του συνόλου Α πρέπει να χρησιμοποιηθούν όλα τα στοιχεία 
του μία φορά το καθένα. 

Πρόβλημα 3 

Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ με ΑΒ < ΒΓ. Έστω Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών ΑΔ, ΒΓ, 

αντίστοιχα. Θεωρούμε σημείο Η στην πλευρά ΓΔ διαφορετικό από τα Γ και Δ έτσι ώστε 

ΓΗ > ΗΔ. Αν οι ευθείες ΗΕ και ΓΑ τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε ότι η ευθεία 

ΕΖ διχοτομεί τη γωνία ΚΖ෠Η. 

 

Πρόβλημα 4       
Να προσδιορίσετε τα ζεύγη πραγματικών αριθμών (𝑥, 𝑦) που είναι λύσεις του 

συστήματος:   

|𝑥 − 3𝑦| = 2𝑥 + 𝑦 − 𝑎 

|2𝑥 + 𝑦| = 2𝑥 + 𝑏, 

όπου 𝑎 ≥ 0, 𝑏 ≥ 0, είναι πραγματικές παράμετροι.     

 
Κάθε θέμα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                      Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες     
Καλή επιτυχία 

 


