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43η ΕΘΝΙΚΗ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΟΛΤΜΠΙΑΔΑ 

«Ο ΑΡΦΙΜΗΔΗ΢» 
28 ΥΕΒΡΟΤΑΡΙΟΤ 2026 

Θέματα τάξεων Γυμναςίου 

Πρόβλημα 1  
Δίνεται η εξίςωςη 

𝑥2 + (2 − 𝑎)𝑥 − 2𝑎2 + 5𝑎 − 3 = 0, 

όπου 𝑥 είναι ο άγνωςτοσ και  𝑎 ∈ ℝ παράμετροσ.  
Να προςδιορίςετε όλεσ τισ τιμέσ του 𝑎 για τισ οποίεσ:  
(α) Η εξίςωςη έχει δύο ρίζεσ άνιςεσ ςτο ℝ. 
(β) Η μία ρίζα τησ εξίςωςησ είναι διπλάςια τησ άλλησ. 

Πρόβλημα 2 
Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ABΓ με AB <  AΓ και ο περιγεγραμμένοσ κύκλοσ του με κέντρο 
Ο. Η ευθεία  AO τέμνει την πλευρά BΓ ςτο ςημείο Δ. ΢την πλευρά BΓ παίρνουμε ςημείο E,  
Ε ≠ Δ, ώςτε OE =  OΔ. Η κάθετη ευθεία προσ την πλευρά  BΓ ςτο ςημείο  E τέμνει την 
πλευρά   AΓ ςτο ςημείο Z και η παράλληλη από το A προσ την πλευρά  BΓ τέμνει ξανά τον 
κύκλο ςτο ςημείο N, Ν ≠ Α. Να αποδείξετε ότι τα ςημεία N, Z, E, Γ είναι ομοκυκλικά. 

Πρόβλημα 3 
Να προςδιορίςετε όλεσ τισ δυνατέσ τιμέσ του θετικού ακέραιου  𝜈,  για τισ οποίεσ ο 
καθένασ από τουσ αριθμούσ  𝜈 − 210   και   𝜈 + 210  είναι τέλειο τετράγωνο ακεραίου. 

Πρόβλημα 4 
 ΢ε ένα πίνακα 4 × 4 χωριςμένο ςε 16 μικρά τετράγωνα 1× 1  
τοποθετούμε  4 λευκά και 4 μαύρα πιόνια, έτςι ώςτε να ιςχύουν: 
(α) Κάθε μικρό τετράγωνο 1× 1 περιέχει το πολύ ένα πιόνι. 
(β) Κάθε (οριζόντια) γραμμή περιέχει ακριβώσ 2 πιόνια, ένα λευκό  
        και ένα μαύρο. 
(γ) Κάθε (κατακόρυφη) ςτήλη περιέχει ακριβώσ  2 πιόνια, ένα  
       λευκό και ένα μαύρο. 
Να βρείτε πόςεσ διαφορετικέσ τοποθετήςεισ υπάρχουν. 

 

 

Να απαντήςετε και ςτα 4 προβλήματα                                                                Διάρκεια διαγωνιςμού: 3 ώρεσ  
Κάθε πρόβλημα βαθμολογείται με 5 μονάδεσ                                                                                  Καλή επιτυχία! 
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Θέματα τάξεων Λυκείου 

Πρόβλημα 1 
Έςτω O το περίκεντρο και  H  το ορθόκεντρο ενόσ οξυγώνιου τριγώνου ΑΒΓ, με ΑΒ<ΑΓ.         
Έςτω  Ο1 το ςυμμετρικό του  O ωσ προσ την ευθεία ΒΓ. Η ευθεία  AH  τέμνει τον 
περιγεγραμμένο κύκλο του τριγώνου ςτο ςημείο  Δ, (Δ≠Α). Η ευθεία  Ο1Δ  τέμνει το 
τόξο ΒΑΓ του κύκλου (ΑΒΓ) ςτο ςημείο E, (E ≠ Δ). Να αποδείξετε ότι ο κύκλοσ (OΔE), ο 
κύκλοσ (OBΓ) και  η  ευθεία OH ςυντρέχουν (διέρχονται από το ίδιο ςημείο, διαφορετικό 
του Ο). 
 
Πρόβλημα 2 
Να βρείτε όλουσ τουσ μη αρνητικούσ ακέραιουσ 𝑛 για τουσ οποίουσ η τιμή τησ 
παράςταςησ 

Α = 15𝑛 + 5𝑛 + 3𝑛 + 1 

είναι τέλειο τετράγωνο. 
 
Πρόβλημα 3 

΢ε καθένα από τα 64 τετράγωνα ενόσ  8×8  πίνακα γράφουμε έναν αριθμό από το ςύνολο  

Α=*1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9+. Η ςυμπλήρωςη του πίνακα λέγεται έγκυρη, αν για κάθε δύο 

τετράγωνα που έχουν κοινή πλευρά ή κοινή κορυφή, οι αριθμοί που περιέχουν είναι 

πρώτοι μεταξύ τουσ (δηλαδή έχουν μέγιςτο κοινό διαιρέτη το  1). Να βρεθεί ο μέγιςτοσ 

ακέραιοσ      με την ιδιότητα ότι ςε κάθε έγκυρη ςυμπλήρωςη του 

πίνακα, υπάρχει αριθμόσ από το A που εμφανίζεται τουλάχιςτον   φορέσ. 

Πρόβλημα 4 

Να προςδιορίςετε τισ ςυναρτήςεισ 𝑓: ℝ ⟶ ℝ, που είναι τέτοιεσ ώςτε να ιςχύει 

𝑓(𝑥𝑦 + 1) − 𝑓(𝑥)𝑓(𝑦) = 2𝑥𝑦 + 1,    

για κάθε 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ .    

    

Να απαντήςετε και ςτα 4 προβλήματα                                                                Διάρκεια διαγωνιςμού: 3 ώρεσ  
Κάθε πρόβλημα βαθμολογείται με 5 μονάδεσ                                                                                  Καλή επιτυχία! 
 


